Résoudre une équation bicarrée

1) Un exemple  On note (E) I’équatio@x4 +11¢°- 6= 0

X = ¥ )

a) (B)= 2x*+11x°-6=0 = 2(° F+ 1>~ & O~
2X?+11X-6=0 (2)

b) Résolution de I'équation du second degré (2) dimze X: A =11 - 4x 2x - 6)= 169= 13

A > 0donc I'équation (2) posséde deux solutions noxges X, données par

Xl :L ‘169: -6 et X2 :L ‘169:_1d0nc (2) équivaut aX=-6ou X :l
2% 2 2% 2 2 2
X =% 1
alors (E) = = x*=-6 ou X? :E ; Or I’équationx2 = -6 n’a pas de solution

X =-6 ou X:E
2

d'otl (E) = 2=t x:\/iou x:—\/:l.
2 2 2

1 . . . .
D'autre part|— =—= =——, d'ou I'ensemble des solutions de I'équation:(E$ =

J2 2

2) Applications: Résolution de trois autres equations bicarrées
On note (E) I'équatioBx?* —5x° + 1= 0

X =% @)

a)(E) = 2x*-5x°+1=0 = 2(x*)>-5x*+1=0 =
2X?-5X+1=0 (2)

- +
Reésolution de (2) A =17donc cette équation a deux solutioXg = > ;1/177 et X, = > ;1/177
X =
5-17 2_ 5+17
alors  (E) < _ + - x= ou x==
X = 5 \/1_7 ou X= > \/T7 4 4

4

4
or 5+JT7>O o 5-4/17

>O(car25>17:J?&'>>JT7:> 517= 5 1% )]

4 4
dou (E) « XZS_T\/l—? ou x:—S_T\/T? ou x:—“SFZ\/—17 ou X= ——“52\/—17

_(N5-VIT V517 517 8V 1

d’ou I'ensemble des solutions de (E)S
2 2 2 2




b) On note (E) I'équatiodx”* + 37x> + 9= 0
X = %2 )

(E) = 4x*+37%%+9=0 = 4(x*)?>+37x°+9=0 =
X2+37X+9=0 (2)

Résolution de (2) A =1225= 35 donc cette équation a deux solutiodg=-9 et X, = —%

X =X . .1
alors (E) = 1 = X"=-9o0u X ——Z.

X=-9ou X=—-——=
4

Comme-9< Oet _Z <0 aucune des deux derniéres équations n’a de solddinsR ; il en résulte que

I'équation (E) n’a aucune solution dals et donc que I'ensemble des solutions de (E) essémble vide :

C) On note (E) I’équation—g x*+3x4-1=0
9 4y X = % @)

E) = —x'+3¢-1=0 < -=(¥)?+3x*~1=0 =< 9
4 4 _ZX +3X-1=0 (2

. : ) : 2
Résolution de (2) A = 0donc cette équation a une seule solut}n= 3
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