exer cices sur les primitives

exercice 1l

Soit la fonctiong définie sur| 2;+e [ par g(x) = 2 ,_ 2 .
2x-6 (2x-6)

Déterminer une primitive dg sur] 3;+00 [

exercice 2

Montrer que la fonctiorF définie surR’, par F(x) =xIn(x)—x est une primitive de
la fonction f définie surR’, par f(x)=In(x)

exercice 3
Soit la fonctionH définie surR par : H(x) = (ax+b).e™

Déterminer les réels et b pour queH soit une primitive de la fonctioh définie sur
R par:h(x)=x.e™
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Solutions

u

exercice 1 La fonctiong est de la forme g =4 +—.
u

c

. . - . u
Pour déterminer les primitives des fonctions dietene —- , nON"
u

il faudra distinguer les cas distincts oi=1 et ou n>1 .

La fonction u: x+— 2x—6 étant strictement positive S]J8;+oo[ , les primitives de la

fonction g sont les fonctionss de la forme :G = In(u)—1+C, COR
u

1
2X—6

Par conséquentG(x) =In(2x-6) - +C

exercice 2 : —
si F est une primitive dé alors F'=f

Calculons donc la dérivée de F pour vérifier gest une primitive def .

F(X)=x.In(x)-—x doncF=m+n avec m=u.v
F'=m'+n' avec m'=u'.v+u.v'

F'(x) =1x In(x)+ xx = 1
X

=In(x)+1-1 =In(x) = f(X) : ce qu'il fallait démontrer

exercice 3

H est une primitive de la fonction < H'=h

Pour tout x(OR : H'(x) =h(x)
= ae*—(ax+h)e™=xe™
= (-ax-b+a)e™ =xe™”
= —ax—-b+a=x et pour toutxOR : e™#0

= par identification des coefficients : 4
-b+a=0
a=-1
b=-1

Par conséquentH (x) = (-x-1)e™
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