Représentation paramétrique
d’une droite dans l'espace

Soit D ( Au ) la droite passant par A et de vecteur directeur U

M(x;y;2)e D(A U ) < les vecteurs AM et U sont colinéaires

< J1eR/ AM =Au

X— X, a

< J1eR /| y-Vy.|=4|b
z-12, c
X=X, =A1a

< J1eR /qy-y,=4b
Z-2,=AC
X=X, +Aa

& 3ieR/ Jy=y,+4b <‘|={ Systeme d’équations paramétriques

caracterisant la droite D
Z=12,+AC

Dans I'espace, une droite n’est pas représentée par une équation , mais par un
systeme d’équations. (cf. ex1 et ex2 )

exemple 1: Quel est 'ensemble des points M (X; y; Z) dont les coordonnées

X=31+2
vérifient le systeme (S) suivant : y=-4+4 ?
z2=21-3
X=31+2 X—2=31
M(x;y;z)e(S) < <y=-1+4 & {y-4=-1
z2=24-3 Z2+3=21
X—2 3
o |y-4|=a]11
z+3 2

< JieR/ AM =AU  avec A(2;4;-3) et U(B;—l;Z)

(S) est donc la droite passant par A et de vecteur directeur u
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exemple 2: Soit (P) et (Q) les plans d’équations respectives 2x+3y—-z=6
et X+2y+z=4

a) Montrer que ces deux plans sont sécants.

Les vecteurs normaux respectifs de (P) et (Q) sont n(2;3;-1) et n'(1;2;1)

n et n' colinéaires < EMeR/Fz)LF

1 2
< J1eR /|2|=1|3
1 -1
_1
2
< JleR/ Az% : impossible
A=-1

donc n et n' ne sont pas colinéaires
On en déduit que (P) et (Q) ne sont pas paralleles et se coupent donc selon une
droite D.

b) Déterminer 'intersection des deux plans

2X+3y—-2=6

M(X;y; D
(X y Z)e( ) © {x+2y+z=4

2x+3y=6+a : L On posez=a et
& yx+2y=d4-a L :II on exprime x et y en fonction de o
=«

—-y=-2+3a : L« L-2L,
& < X+2y=4-a L,

=«

y=2-3a L
= X+2(2—3a)=4—a C L

I=a

X =5a

Représentation paramétrique de la droite passant

& Jy=-3a+2 —
par B(0; 2; 0) et de vecteur directeur u (5;-3;1)

l=«
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