Barycentre et associativité

Soit ABC un triangle
G le barycentre du systeme de points pondérés {(A;1),(B;2),(C;2)}

H le point défini par : ngﬁ et | le milieu de [BC].

Démontrer que les droites (Al) et (CH) se coupenten G

On va démontrer que A, | et G sont alignes en utilisant
le théoréme d’associativité du barycentre .
On fera de méme pour les points C, H et G.

I est le milieu de [BC] donc I’isobarycentre de Bet C.

donc, si G est le barycentrede (A;1) ,(B;2),(C;2) (d’apresénoncé)
A\ J
Y
alors il ’estausside: (A;1), (1;4) :d’apresthéoreme
d’associativité

on remplace une partie du systeme initial par le
barycentre dit partiel de ce sous-systeme affecté de
la somme des coefficients des points considérés

Etdonc G € (Al) (1)
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AH :gﬂé o 3AH-2AB=0 < BW—Z(W+@)=6 d’aprés Chasles

< AH-2HB=0 doi H barycentrede (A;1) ,(B;2)

Donc si G est le barycentre de A B C
1 2 2
et H barycentre de A 5
1 2
H C Le théoréeme du barycentre partiel
. permet d’obtenir
Alors G est le barycentre de : 3 2 un systeme de deux points pondérés

équivalent au premier

Etdonc Ge (HC) (2)

Par conséquent les droites (Al ) et ( CH ) sont concourantes en G d’apres (1) et (2)
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