EXERCICE 1
2009 = 11x 182 + 7 donc 2008 7 (11)
Le reste de la division euclidienne de 2009 pagstl’

2°=16=11+5donc?=5 (11)

28=52(11) or 25 =% 11 + 3 donc 3= 3 (11)
2%=3x22(11) or 12 =11 + 1 donc'@=1 (11)

Le reste de la division euclidienne d& par 11 est 1

22009: 22000>< 29 dOﬂC 22009E 29 (11)

2°=3x2 (11) donc 2°%=6 (11)

22994 2009=6 + 7 (11)

or 13 = 11 + 2 donc 2%+ 2009= 2 (11)

Le reste de la division euclidienne d®% + 2009 par 11 est 2

EXERCICE 2
2 a+b =6 donc tout diviseur commurazetb est un diviseur de & + b donc un diviseur de 6
Les diviseurs communsaetb sont1 ;2 ; 3 et 6.

EXERCICE 3
n divisen + 8 si et seulement sidivise i + 8) — 8 donmestégalal; 2 ;4 ou 8.

EXERCICE 4
6u+9v=3(2u+ 3v) or 3 ne divise pas 1 donc on ne peut pas av@n3+ 3v) = 1 donc pas avoiré6+9v=1

EXERCICE 5
1 n+s5n+4=H+1) n+4)
n + 4 appartient a8 Ndont+ 1 divisen?+ 5n + 4

n+3n+2=h+1) (+2)
n+ 2 appartient & Ndont+ 1 divisen®+ 3n + 2

2. 3n?+15n+19=3n(n+1)+120+1)+7
3n?+15n+19=f+1)(3n+12) +7

n+ 1 divise 3?2 + 15n + 19 donc divise 8%+ 15n + 19 — i + 1) (3n + 12) donm + 1 divise 7
nINdoncn=1ou?7

3. Si3n?+15n+ 19 est divisible pan®+ 3n + 2
alors 3n?+ 15n + 19 est divisible pan + 1 donc sh=1ou 7
Sin=1,3n%+15n+19 =37 en?+3n+ 2 = 6 donc 3% + 15n + 19 n'est pas divisible paf + 3n + 2 quanch = 1

Sin=7,3n?+15n+19=271eh’+3n+2=72
or 271 n'est pas divisible par 72 done®+ 15n + 19 n'est pas divisible paf + 3n + 2 quanch = 7

EXERCICE 6
a+b=416elna=4b+ 61 donc % + 61 =416 soib=71 eta= 345

EXERCICE 7
a—b=538eta=13b+ 34 donc 1> + 34 =538 soib = 42 eta = 580

a+b=2096 ed=5b+ 206 donc & + 206 = 2096 donb = 315 ela = 1781

EXERCICE 8
1. 12=-1 (13) donc 12=1 (13)
2. 12?%=1(13) donc 12" *=—1 (13) donc 1 + 1%* =0 (13)

Pour tout entier naturél 13 divise 1 + 13%*1

3. 10=3(7) donc 12=2 (7) et 1G=—1 (7) soit 16 =1 (13)
10%%=1 (13) donc 16%**=22(7) donc 16***+ 3= 0 (7)
Pour tout entier naturé| 7 divise 16**+ 3



