Baccalauréat blanc 2

Exercice 2 - sur 7 points

On considere la fonction f définie sur | — 1; 4o0[ par :

1.

f(x) =—22x+5+3In(x +1)
a) Calculer la limite de f en —1 (& droite). Interpréter graphiquement le résultat.

1 1
b) En admettant que lim In(+1)

= lculer i :
Jm . 0, calculer Jm f(x)

. Calculer f'(x) et étudier les variations de f. Dresser le tableau de variation.

Préciser la valeur exacte du maximum de f(x).

. a) Montrer qu'il existe deux réels a et 3 tels que :

a<0<pB et fla)=f(B)=0
b) donner une valeur approchée & 1072 pres par défaut de a et 3.
c¢) en déduire le signe de f(x) sur | — 1;+o0].
Soit g la fonction définie sur | — 1;+o0[ par :
gx)=(z+1)In(x+1) —x
a) calculer ¢'(z).
b) en déduire, I'expression de la primitive F' de f s’annulant pour x = 0.

c) En admettant que lir{l1 F(x) =1 dresser le tableau de variation de F' sur
r>—1
I'intervalle | — 1;4o00].
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Exercice 3 - Enseignement de spécialité - sur 5 points

On considere la suite (u,) définie par son premier terme ug = 5 et, pour tout entier
naturel n par la relation de récurrence :

Upy1 = AU, +4

ol a désigne un nombre réel.

On pose v, = u,, — 6 pour tout entier naturel n.

1.

Déterminer le réel a pour que la suite (v,) soit une suite géométrique dont on
déterminera le premier terme et la raison.

Calculer v,, en fonction de n. La suite (v,) est-elle convergente 7

. Déterminer la limite de la suite (u,,).

Calculer la somme S,, = vy + v1 + v + --- + v, en fonction de n. Etudier la
convergence de la suite de terme général S,,. En déduire la limite de la suite ayant
pour terme général la somme ¥, = ug + uy + -+ + Uy,
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Exercicel:

La courbe ci-contre est la représentation graphique
dans un repére (O ; 77, )
d’une fonction f définie et dérivable sur ]0; + oof.

La droite (7") est sa tangente au point d’abscisse 1.

1. Par lecture graphique : -
1 [
(a) Donner les valeurs de f <E> , de f'(1).
—
(On expliquera ce que représente f'(1).) Ty
(b) Dresser le tableau de signes de f sur I’intervalle O f
10; 3]. 2. On admet que f est la fonction définie sur 3 I\l
10; 4+ oo[par: f(x) = (ax + b)Inz ol a et b sont —

des nombres réels.

(a) Soit f’ la fonction dérivée de f. Exprimer f’(x) en fonction de a et b.

(b) Déterminer alors les valeurs de a et b en utilisant la question 1.a).
3. L’une des trois courbes ci-dessous est la représentation graphique d’une primitive de f sur J0; + ool.
Indiquer le numéro de cette courbe en précisant les raisons de ce choix.

"
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Courhel Courhe 2 Courhe 3

Exercice2:

1. L’équation —3z% + bx + ¢ = 0 dans laquelle x est une variable réelle, (b et ¢ sont
des réels inconnus) admet deux solutions z; et zs, telles que x; < .
En déduire I'exactitude ou l'inexactitude des affirmations ci dessous. Une bonne
réponse apporte des points, une mauvaises réponse en retire. Si la note globale est
inférieure a 0 elle sera ramenée a 0. L’absence de réponse ne retire ni n’apporte
de point. Il n’est pas demandé de justifier les réponses : on se contentera d’écrire :

« Affirmation n°... : VRAI » ou « Affirmation n°... : FAUX »

’ Ne ‘ Affirmation ‘

Sizy <0< @y, lesignede —3x?+bx+c surlintervalle |—oo; 0],
est indiqué par le tableau :

— 0 _|_

2 | In(—322 4 bx + ¢) est défini sur [y ; z2).

2. a) Résoudre I'équation : z €]1;2[, In(3z — 1) +In(2 —x) =0
b) Résoudre l'inéquation : x €]1;2[, In(3z — 1) +In(2 —z) > 1
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